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http://igo-official.ir .

1 Dwa okregi wy, ws przecinajg sie w punktach A i B. Prosta PQ jest wspdlna styczna tych
okregéw, przy czym P € w; i Q € wy. Niech X bedzie dowolnym punktem na okregu ws.
Prosta AX przecina wy po raz drugi w punkcie Y. Punkt Y’ # Y lezy na okregu ws, przy
czym QY = QY'. Prosta Y'B przecina okrag w; po raz drugi w punkcie X’. Udowodnié, ze
PX =PX'.

2 W trojkacie ostrokatnym ABC mamy ZA = 45°. Punkty O jest érodkiem okregu opisanego na
trojkacie ABC, a punkt H jest jego ortocentrum. Punkt D jest spodkiem wysokodci trojkata
ABC opuszczonej z punktu B. Punkt X jest srodkiem tuku AH okregu opisanego na trojkacie
ADH, zawierajacego punkt D. Udowodnié, ze DX = DO.

3 Zmajdz wszystkie liczby catkowite n > 3 takie, ze istnieje wypuktly n-kat, w ktorym kazda
przekatna jest symetralng przynajmniej jednej innej przekatne;j.

4 Czworokat ABC'D jest opisany na okregu. Przekatne AC' i BD nie sg prostopadie. Dwusieczne
katow pomiedzy przekatnymi przecinaja odcinki AB, BC, CD i DA odpowiednio w punktach
K, L, M i N. Wiedzac, ze na czworokacie K LM N da sie¢ opisa¢ okrag, udowodnij, ze na
czworokacie ABC'D réwniez da sie opisaé okrag.

5 Czworokat ABC'D jest wpisany w okrag. Okrag przechodzacy przez punkty A i B jest styczny do
odcinka C'D w punkcie E. Inny okrag przechodzacy przez punkty C'i D jest styczny do odcinka
AB w punkcie F. Punkt G jest punktem przeciecia AE i DF oraz punkt H jest punktem
przeciecia BE i C'F. Udowodni¢, ze srodki okregow wpisanych w trojkaty AGF, BHF, CHE
i DGFE leza na jednym okregu.

Czas: 4 godziny i 30 minut.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.



