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Czwartek, 6 wrzeénia, 2018r.
Zabronione jest rozpowszechnianie ponizszych zadan do momentu gdy beda one opublikowane na oficjalnej
stronie 1GO:
http://igo-official.ir .

1 Dane sg trzy prostokaty na rysunku ponizej. Dtugosci pewnych odcinkéw sa pokazane. Znajdz
dhugos¢ odcinka XY

2 Przekatne AC i BD czworokata wypuklego ABCD przecinaja sie w punkcie P. Wiemy, ze
/ZDAC = 90° oraz 2ZADB = ZACB. Jedli mamy £DBC + 2/ADC = 180°, udowodnij, ze
2AP = BP.

3 Punkty O; i Oy sa srodkami okregéw odpowiednio wy i we. Te dwa okregi przecinajg sie w
punktach A i B. Prosta OB przecina okrag ws po raz drugi w punkcie C, a prosta O, A
przecina okrag wy po raz drugi w punkcie D. Niech X bedzie drugim punktem przeciecia AC' z
w1. Podobnie Y niech bedzie drugim punktem przecigcia BD z ws. Udowodnié, ze CX = DY

4 Dany jest wieloscian, ktérego wszystkie $ciany sg trojkatami. Niech P bedzie dowolnym punk-
tem na jednej z krawedzi tego wieloscianu takim, ze P nie jest srodkiem ani koncem tej krawedzi.
Zalozmy, ze Py = P. W kazdym ruchu taczymy P; z srodkiem cigzkosci jednej ze Scian zawiera-
jacych punkt P;. Ta prosta przecina obwod tej Sciany ponownie w punkcie P;,;. Kontynuujemy



ten proces z P, i inna $ciana zawierajaca P,y 1. Udowodnié¢, ze poprzez kontynuowanie tego
procesu nie mozemy przej$¢ przez wszystkie Sciany tego wieloscianu. (Srodek cigzkosci trojkata
to punkt przeciecia sie jego $rodkowych.)

5 Niech ABCD jest réwnolegltobokiem, w ktorym ZDAC = 90°. Niech H bedzie spodkiem wy-
sokosci opuszczonej z A na DC' oraz niech P bedzie punktem na prostej AC takim, ze prosta
PD jest styczna do okregu opisanego na trojkacie ABD. Udowodni¢, ze /PBA = /DBH.

Czas: 4 godziny i 30 minut.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.



